


2

다음식의값을구하라.

(1) tan-1  
3
5

+tan  -1  
1
4

	 (2) cos-1  x+sin-1  x

연습 역삼각함수의 계산 (강의편 p.24 참조)



3

다음식의값을구하라.

(1) cos-1  
3

10
+  cos-1  

2

5
	 (2) tan-1  x+tan-1  

1
x

(xk0)

확인 역삼각함수의 계산



4

다음함수를미분하라.

(1)
(1+x4)

1
4

x
	 (2) 3 1- x

1+ x

연습 무리함수의 미분 (강의편 p.33 참조)



5

다음함수를미분하라.

(1)
x3

(1-x2)
3
2

	 (2)
1-3 x

1+3 x

확인 무리함수의 미분



6

다음함수를미분하라.

(1)
1-cos  x
1+cos  x

	 (2)
sin  x

a2  cos2  x+b2  sin2  x

연습 삼각함수의 미분 (강의편 p.33, 38 참조)



7

다음함수를미분하라.

(1)
1+sin  x
1-sin  x

	 (2)
cos  x

a2  sin2  x+b2  cos2  x

확인 삼각함수의 미분



8

다음함수를미분하라.

(1) cosh  x	 (2) sinh-1  x	 (3) tanh  x

연습 쌍곡선함수의 미분 (강의편 p.26, 37 참조)



9

다음함수를미분하라.

(1) sinh  x	 (2) cosh-1  x	 (3)
1

tanh  x

확인 쌍곡선함수의 미분



10

다음함수를미분하라.

(1) x  sin-1  x+ 1-x2	 (2) tan-1( a+  tan  x
1-a  tan  x )

연습 역삼각함수의 미분 (강의편 p.41 참조)



11

다음함수를미분하라.

(1) x  cos-1  x- 1-x2	 (2) tan-1( a  sin  x+b  cos  x
a  cos  x-b  sin  x )

확인 역삼각함수의 미분



12

다음함수를미분하라.

(1)
(x-1)2

(x+1)2(x+2)3 	 (2) (cos  x)sin  x

연습 로그미분법 (강의편 p.44 참조)



13

다음함수를미분하라.

(1)
x+1

(x+2)(x+3)
	 (2) x(xx)

확인 로그미분법



14

다음함수의 n계도함수를구하라.

(1)
1

(x+1)(x+2)
	 (2) ex  cos  x

연습 n계 도함수 (강의편 p.52 참조)



15

다음 n계도함수를구하라.

(1)
x+1
(x-1)2 	 (2) e   3  x  sin  x

확인 n 계 도함수



16

연습 음함수의 미분 (강의편 p.56 참조)

x2+xy-2y2=1로정의한함수 y=y(x)에 대해 y�, y″를 x, y로나타내라.



17

x3-3xy+y3=0으로정의한함수 y=y(x)에대해 y�, y″를 x, y로나타내라.

확인 음함수의 미분



18

(1)　e-2x  sin  3x의 3계 도함수를 구하라. 

(2) x2ax의 n계도함수를구하라.

연습 라이프니츠의 미분 공식 (강의편 p.53 참조)



19

(1) e2x  cos  3x의 3계도함수를구하라.

(2) x2  sin  ax의 n계도함수를구하라.

확인 라이프니츠의 미분 공식



20

y=sinh-1  x일때다음 (1)~(3)을 증명하라.

(1) (1+x2)y″=-xy�
(2) (1+x2)y(n+2)+(2n+1)xy(n+1)+n2y(n) =0

(3) y(2m)(0)=0, y(2m+1)(0)=(-1)m(2m-1)2•…•52•32•12

연습 라이프니츠 미분 공식의 응용 (강의편 p.53 참조)



21

y=cos-1  x일때다음 (1)~(3)을 증명하라.

(1) (1-x2)y″=xy�
(2) (1-x2)y(n+2)-(2n+1)xy(n+1)-n2y(n)=0

(3) y(2m)(0)=0, y(2m+1)(0)=-12•32•52•…•(2m-1)2 (m은자연수)

확인 라이프니츠 미분 공식의 응용



22

x, y를다음과같이나타낼때
dy
dx

,
d2y
dx2 를 구하라.

(1)
x=a(q-sin  q)

y=a(1-cos  q)
(ak0)	 (2)

x=
3at

1+t3

y=
3at2

1+t3

(ak0)

연습 매개변수표시의 미분 (강의편 p.58 참조)



23

x, y를다음과같이나타낼때
dy
dx

,
d2y
dx2 를 구하라.

(1)
x=a  cos3  q

y=a  sin3  q
(ak0)	 (2)

x=
at2

1+t2

y=
at3

1+t2

(ak0)

확인 매개변수표시의 미분



24

함수y=
x2

x2+3
의증감•요철을조사하여대강의그래프를

연습 그래프 그리기 (강의편 p.64 참조)



25

함수y=
x

x2+1
의증감•요철을조사하여대강의그래프를그려라.

확인 그래프 그리기



26

함수  y=e-
1
3 x3

의증감•요철을조사하여대강의그래프를그려라.

연습 그래프 그리기 (강의편 p.64 참조)



27

함수  y=x2e-x의증감•요철을조사하여대강의그래프를그려라.

확인 그래프 그리기



28

연습 연속성•미분 가능성 (강의편 p.68 참조)

다음함수가 x=0에서연속인지, 미분 가능인지를조사하라.

(1) f (x)=x|x|	 (2) f (x)=
0	 (xf0)

e- 1
x (xl0)



29

다음 함수가 x=0에서 연속인지, 미분 가능인지를 조사하라. 단, (1)은 f(0)=0이고,

xj0에서다음식으로나타낼수있다고한다.

(1) f (x)=x  tan-1  
1
x

	 (2) f (x)=
x

1+2
1
x

확인 연속성•미분 가능성



30

다음함수의부정적분을구하라.

(1) (2x-1)
1
3 	 (2)

1
4-3x

	 (3) e3x+2

(4) sin( x
2

-1)	 (5)
1

cos2(3x+1)
	 (6)

1
9x2-12x+9

연습 1차 함수와 부정적분 (강의편 p.76 참조)



31

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
1

(1-3x)2 	 (2) 24x+1	 (3) cos ( x
3

+1)

(4)
1

sin2(2x-3)
	 (5)

1

4x2+4x+7
	 (6)

1

-4x2+4x+7

확인 1차 함수와 부정적분



32

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
x2+1

3
x3+3x+1

	 (2)
1

(x2+1)tan-1  x
	 (3) tanh  x

(4)
x

x4+4
	 (5) sin5  x	 (6)

1
sinh  x

연습 치환적분 (강의편 p.76 참조)



33

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
x+1

x2+2x+3
	 (2)

1
x  log  x

	 (3)
1

tan  x

(4)
x

x4+2
	 (5) cos5  x	 (6)

1
cosh  x

확인 치환적분



34

다음함수의 부정적분을구하라.

(1)
x-1

x+1
	 (2)

1

x +
3

x

(3)
x-1
x+1

연습 치환적분(문자로 치환) (강의편 p.78 참조)



35

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
1

x+ x-1
	 (2)

1

x (1+
3

x )
	 (3)

1
x

x+1
x-1

확인 치환적분(문자로 치환)



36

다음함수의부정적분을구하라.

(1) x2  log  x	 (2) x2  sin  x

(3) sin-1  x	 (4) eax  cos  bx

연습 부분적분 (강의편 p.81 참조)



37

다음함수의부정적분을구하라.

(1) x   log  x	 (2) x2  cos  x

(3) tan-1  x	 (4) eax  sin  bx

확인 부분적분



38

다음함수를부정적분하라.

(1)
1

(a2-x2)
5
2

(al0)		 (2)
1

x4(a2+x2)
1
2

(al0)

연습 치환적분(삼각함수로 치환) (강의편 p.78, 83 참조)



39

다음함수를부정적분하라.

(1)
x4

(a2-x2)
3
2

(al0)	 (2)
x2

(a2+x2)
7
2

(al0)

확인 치환적분(삼각함수로 치환)



40

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
1

(2x-1) 2x2-4x-1
	 (2)

1
(x+3) 2-x-x2

연습 치환적분( 2차식형) (강의편 p.82, 94 참조)



41

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
1

(x+1) 4x2+x+1
	 (2)

1
(x-1) 2+x-x2

확인 치환적분( 2차식형)



42

다음함수의 부정적분을구하라.

1
x3+1

연습 유리함수의 적분 (강의편 p.89 참조)



43

다음함수의부정적분을구하라.

x
x3-1

확인 유리함수의 적분



44

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
1+sin  x

sin  x(1+cos  x)
	 (2)

1
sin2  x+9  cos2  x

연습 치환적분(삼각함수에대해) (강의편 p.92 참조)



45

다음함수의부정적분을구하라.

(1)
sin  x

1+sin  x
	 (2)

sin2  x
1+3  sin2  x

확인 치환적분(삼각함수에 대해)



46

(1) In= (log  x)ndx로둔다. In을 In-1로나타내고 I4를 구하라.

(2) In= xn x+adx로둔다. In을 In-1로나타내라.

연습 적분과 점화식 (강의편 p.97 참조)



47

(1) In= (sin-1  x)ndx로둔다. nm2일때 In을 In-2로나타내라.

(2) In=
1

(x2+a2)n dx로둔다. In+1을 In으로나타내고 I3을 구하라.

확인 적분과 점화식



48

다음정적분을구하라.

(1)
n

0
x3e-xdx	 (2)

1

0
(log  x)2dx

(3)
n

-n

1
a2ex+b2e-x dx (al0

bl0 )	 (4)
2

0

1
3 (x-1)2 dx

연습 이상적분 (강의편 p.103 참조)



49

다음정적분을구하라.

(1)
n

0
x4e-xdx	 (2)

n

0

log(1+x2)

x2 dx

(3)
p
2

0

1
a2  cos2  x+b2  sin2  x

dx (al0

bl0 )	 (4)
2

0

1

|x(1-x)|
dx

확인 이상적분



50

다음정적분을구하라.

(1)
p

0

x  sin  x
1+cos2  x

dx	 (2)
p
4

0
log(1+tan  x)dx

연습 거울상 정적분 (강의편 p.110 참조)



51

다음정적분을구하라.

(1)
p

0

x  sin  x
1+|cos  x|

dx	 (2)

p
2

0
log(cos  x)dx

확인 거울상 정적분



52

B(p, q)=
1

0
x p-1(1-x)q-1dx로두고다음을나타내라.

(1) B(p, q)=
q-1

p
B(p+1, q-1)

(2) p, q가양의정수일때B(p, q)=
(p-1)!(q-1)!

(p+q-1)!

(3)� m, n은자연수, a, b(adb)는실수라한다. y=(x-a)n(b-x)m과x축으로둘러쌓은부

분의면적S를구하라.

연습 베타 함수 (강의편 p.114 참조)



53

G(s)=
n

0
x s-1e-xdx (sl0)로두고다음을나타내라.

(1) G(s+1)=sG(s)

(2) s가양의정수일때G(s)=(s-1)!

확인 감마 함수



54

다음정적분을구하라.

(1)
n

0

3 x
(1+x)10 dx (t=

x
x+1

로둔다)

(2)
1

0
(log  x)n  dx (n은음이아닌정수) (t=-log  x로둔다)

연습 베타 함수•감마 함수 (강의편 p.114 참조)



55

다음정적분을구하라.

(1)
p
2

0
(sin  x)

3
2   cos5  xdx (t=sin2  x로둔다)

(2)
n

0
x4e-x2

dx (t=x2으로둔다)

확인 베타 함수•감마 함수



56

다음곡선으로둘러쌓인부분의면적S를구하라. 단, al0라한다.

(1)
x=a  cos3  t

y=a  sin3  t
(0ftf2p)	 (2) r=a  cos  q� (-

p
2
fqf

p
2 )

연습 면적 (강의편 p.117, 128 참조)
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다음곡선으로둘러쌓인부분의면적S을구하라. 단, al0라한다.

(1)
x=a  cos5  t

y=a  sin5  t
(0ftf2p)	 (2) r=a(1+cos  q)� (0fqf2p)

확인 면적



58

다음회전체의부피V를구하라.

(1) y=sin  x, y=1-cos  x(0fxf
p
2 )로둘러쌓인부분을x축에대해회전

(2) y= x -x와x축으로둘러쌓인부분을y축에대해회전

(3)� x=a(t-sin  t), y=a(1-cos  t)(0ftf2p)와x축으로둘러쌓인부분을x축에대해회전

연습 회전체의 부피 (강의편 p.122 참조)



59

다음회전체의부피V를구하라.

(1) y=x(2-x)와y=x2으로둘러쌓인부분을x축에대해회전

(2) y=x-x3(0fxf1)과x축으로둘러쌓인부분을y축에대해회전

(3)� �x=a  cos3  t, y=a  sin3  t(0ftf2p)로 둘러쌓인 부분을 x축에 대해 회전. 단, al0라

한다.

확인 회전체의 부피
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다음곡선의길이L을구하라. 단, al0라한다.

(1)
x=a(t-sin  t)

y=a(1-cos  t) (0ftf2p) 	

(2) y=x2 (0fxf1)

(3) r=a  cos3  
q
3 (0fqf

3
2

p)

연습 곡선의 길이 (강의편 p.131 참조)
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다음곡선의길이L을구하라. 단, al0라한다.

(1)
x=a  cos3  t

y=a  sin3  t (0ftf2p) 	
(2) y=a  cosh  

x
a

(0fxfa)

(3) r=a(1+cos  q) (0fqf2p)

확인 곡선의 길이



62

다음극한을구하라.

(1) lim  
5n

n!
(2) lim  (3n+5n)

1
n (3) lim  

n
n

n→n n→n n→n

연습 샌드위치 정리 (강의편 p. 140 참조)



63

다음극한을 구하라.

(1) lim  
n
2n (2) lim  (3-n+5-n)-

1
n (3) lim  

n
n(n+1)

n→n n→n n→n

확인 샌드위치 정리



64

a1=4, an+1=2an-3+
3
2
을 만족하는수열 {an}에서 lim  an을 구하라.

n→n

연습 유계단조수열의 수렴 (강의편 p. 143 참조)



65

a1=
1
2

, an+1=log2  an+2를 만족하는수열 {an}에서 lim  an을구하라.
n→n

확인 유계단조수열의 수렴



66

다음무한급수의합을구하라.

(1)
n

S
n=1

n
2n 	 (2)

n

S
n=1

1
n(n+2)

연습 무한급수의 합 (강의편 p. 144 참조)
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다음무한급수의합을구하라.

(1)
n

S
n=1

n(n+1)

2n 	 (2)
n

S
n=1

1
n(n+1)(n+2)

확인 무한급수의 합
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다음무한급수의수렴•발산을판정하라.

(1)
n

S
n=1

nk

n!
	 (2)

n

S
n=1

1 •2 •3 •… •n
1 •3 •5 •… • (2n-1)

(3)
n

S
n=1

( n+1
2n+3 )

n

연습 무한급수의 수렴•발산 (강의편 p. 151 참조)



69

다음무한급수의수렴•발산을판정하라.

(1)
n

S
n=1

nn

n!
	 (2)

n

S
n=1

1 •3 •5 •… • (2n-1)

3 •6 •9 •… •3n

(3)
n

S
n=1

(1+
1
n )

-n2

확인 무한급수의 수렴•발산



70

다음무한급수는수렴인가발산인가? 수렴이라면절대수렴인가조건수렴인가?

(1)
n

S
n=2

(-1)n  
1

log  n
	 (2)

n

S
n=1

(-1)n-1  
1

n(n+1)

(3)
n

S
n=1

(-1)n-1  
  n

n2+1

연습 절대수렴•조건수렴 (강의편 p. 153 참조)



71

다음무한급수는수렴인가발산인가? 수렴이라면절대수렴인가조건수렴인가?

(1)
n

S
n=2

(-1)n•
log  n

n
	 (2)

n

S
n=1

(-1)n-1•
1

2n+1

(3)
n

S
n=1

(-1)n-1•
log  n

n2

확인 절대수렴•조건수렴



72

다음정급수의수렴반지름R을구하라.

(1)
n

S
n=1

  
2n

n2  xn	 (2)
n

S
n=1

  
2n

n!
 xn

(3)
n

S
n=1

  
n!

(n+1)n  xn	 (4)
n

S
n=1

(2n)nxn2

연습 수렴 반지름 (강의편 p. 155 참조)



73

다음정급수의수렴반지름R을구하라.

(1)
n

S
n=1

  
1

(3n+1)2n •xn	 (2)
n

S
n=1

  
(2n)!
(n!)2  xn

(3)
n

S
n=1

  
nn

(n+1)n+1  xn	 (4)
n

S
n=1

  n2n+1xn2

확인 수렴 반지름



74

다음극한을구하라.

(1)  lim 
3x2-5x+2
2x2-x-1

	 (2)  lim 
3x2-5x+2
2x2-x-1

(3)  lim ( x2+6x-x)

x→1 x→n

x→n

연습 함수의 극한 (강의편 p. 137 참조)



75

다음극한을구하라.

(1)  lim 
x2+2x-8
2x2-3x-2

	 (2)  lim 
x2+2x-8
2x2-3x-2

(3)  lim ( x2+5x- x2+x)

x→2 x→n

x→n

확인 함수의 극한



76

다음극한을구하라.

(1)  lim 
1-cos(1-cos  x)

sin4  x
	 (2)  lim 

tan2  x-sin2  x
x4

x→0 x→0

연습 함수의 극한 (강의편 p. 158 참조)



77

다음극한을구하라.

(1)  lim  
1-cos(1-sin  x)

sin  4(cos  x)
	 (2)  lim 

tan  3x-sin  3x
x5

x→
p
2

x→0

확인 함수의 극한



78

다음극한값을구하라.

(1) lim  
log  cos(ax)

log  cos(bx)
	 (2)  lim   x ( p

2
-tan-1  x)

x→0 x→n

연습 로피탈의 정리 (강의편p. 161참조)



79

다음극한값을구하라.

(1) lim  
ax-bx

x
	 (2)  lim( tan2  x)(log  sin  x)

x→0
x→

p
2

확인 로피탈의 정리



80

다음극한값을구하라.

(1) lim  ( 1
x(x+1)

-
log(1+x)

x2 )	 (2) lim  x
1

1-x
x→0 x→1

연습 로피탈의 정리 (강의편 p. 161 참조)



81

다음극한값을구하라.

(1) lim  ( 1
x2 -

1
tan2  x ) (2) lim  ( ax+bx+cx

3 )
1
x (a, b, c는양수)

x→0 x→0

확인 로피탈의 정리



82

다음함수의n계도함수를계산하여매클로린전개하라. 또한, 수렴반지름R을구하라.

(1)
1

1+x
	 (2) cosh  x

연습 매클로린 전개 (강의편 p. 176 참조)



83

다음함수의n계도함수를 계산하여매클로린전개하라. 또한, 수렴반지름R을 구하라.

(1) ax	 (2) log(1+3x+2x2)

확인 매클로린 전개



84

다음함수를p. 179의공식을이용하여 매클로린전개하라.

(1)
1

1-x2 	 (2) sin-1  x

연습 매클로린 전개 (강의편 p. 176 참조)



85

다음함수를 p. 179의공식을이용하여매클로린전개하라.

(1) sin3  x (2)
x2

1+x2 (3) tan-1  x

확인 매클로린 전개



86

p. 179의공식을이용하여x의절댓값이작을때의다음근사식을나타내라.

(1) 1-x+x2h1-
1
2

x+
3
8

x2+
3
16

x3

(2) tan  xhx+
1
3

x3+
2
15

x5

연습 매클로린전개를 이용한 근사식 (강의편 p. 176 참조)



87

p. 179의공식을이용하여x의절댓값이작을때의다음근사식을나타내라.

(1) log(1+sin  x)hx-
1
2

x2+
1
6

x3

(2) (1+x)
1
xhe-

e
2

x+
11e
24

x2

확인 매클로린 전개를 이용한 근사식



88

다음함수의편도함수 fx,   fy를구하라.

(1) f (x, y)=x2  tan-1  
y
x

-y2  tan-1  
x
y

	 (2) f (x, y)=logy  x

연습 편도함수 (강의편 p. 187 참조)



89

다음함수의편도함수 fx,   fy를구하라.

(1) f (x, y)=xsin-1  
y
x

	 (2) f (x, y)=
x2-y2

x2+y2

확인 편도함수



90

연습 전미분과 접평면 (강의편 p. 191, 204 참조)

(1) 곡면 S：z=cos(x+2y)의( p
6
,

p
6 )에서의전미분, 접평면식을구하라.

(2)� 곡면 S：xy+2yz+3zx=1의 (1, -1, 2)에서의전미분, 접평면식을구하라.



91

(1) 곡면 S：z=tan-1  ( y
x )의 (1, 3 )에서의전미분, 접평면식을구하라.

(2)� 곡면 S：x2+
y2

2
+

z2

3
=1의( 1

6
, 1, -1)에서의전미분, 접평면식을구하라.

확인 전미분과 접평면



92

전미분가능한함수 z=ex  cosh  y에대해

(1) x=cos  q, y=sin  q일때
dz
dq

를구하라.

(2) x=u+v, y=uv일때
∂z
∂u

,
∂z
∂v

를구하라.

연습 전미분의 변수 변환 (강의편 p. 199 참조)



93

전미분가능한함수 z=xy에대해

(1) x=cosh  t, y=sinh  t일때
dz
dt

를구하라.

(2) x=2u+v, y=uv2일때
∂z
∂u

,
∂z
∂v

를구하라.

확인 전미분의 변수 변환



94

연습 2차 편도함수 (강의편 p. 205 참조)

함수 f(x, y)=sin-1  
y
x

(yl0)의 2차편도함수 fxx, fxy, fyx, fyy를구하라.



95

함수 f(x, y)=tan-1  
y
x
의 2차편도함수 fxx, fxy, fyx, fyy를각각구하라.

확인 2차 편도함수



96

다음함수의극값을구하라.

f(x, y)=x4+6x2-8xy+2y2

연습 2변수 함수의 극값 (강의편 p. 212 참조)



97

다음함수의극값을구하라.

f(x, y)=xy(x2+y2-1)

확인 2변수 함수의 극값



98

연습 라그랑주의 미정승수법 (강의편 p. 214 참조)

x, y가 x2+xy+y2=1을만족하면서움직일때 2x2+y2의극값후보를구하라.



99

x, y가 x2+y2=1을만족하면서움직일때 2x2-xy+y2의극값후보를구하라.

확인 라그랑주의 미정승수법



100

x, y, z가 x+y+z=6(x, y, z는 양수)을 만족하면서 움직일 때 xy2z3의극값후보를 구

하라.

연습 라그랑주의 미정승수법 (강의편 p. 218 참조)



101

x, y, z가
x2

2
+

y2

3
+

z2

4
=1을만족하면서움직일때 xyz의극값후보를구하라.

확인 라그랑주의 미정승수법



102

다음함수는 (0, 0)에서연속인지를조사하라.

(1)	 (2)

f (x, y)=

x2-y2

x2+y2 ((x, y)k(0, 0))

0 ((x, y)=(0, 0))

�

f (x, y)=

xy2

x2+y2 ((x, y)k(0, 0))

0 ((x, y)=(0, 0))

연습 2변수 함수의 연속성 (강의편 p. 221 참조)



103

다음함수는 (0, 0)에서연속인지를조사하라.

(1)	 (2)

f (x, y)=

xy
x2+y2 ((x, y)k(0, 0))

0 ((x, y)=(0, 0))

�

f (x, y)=

xy

x2+y2
((x, y)k(0, 0))

0 ((x, y)=(0, 0))

확인 2변수 함수의 연속성



104

다음누차적분을계산하라.

(1)
p
2

0

p
2

0
cos(2x-y)dxdy	 (2)

2

1

y2

1

y
x2 dxdy

연습 누차적분 (강의편 p. 224, 226 참조)



105

다음누차적분을계산하라.

(1)
p
6

0

p
6

0

1
cos2(2x-y)

dxdy	 (2)
2

1

y2

y

1
x+y

dxdy

확인 누차적분



106

다음중적분을구하라.

(1)
D

4x2-y2  dxdy D：0fyfxf1

(2)
D

xy  dxdy D：x2+y2fx,  ym0

연습 중적분 (강의편 p. 233 참조)



107

다음중적분을구하라.

(1)
D

3x2+y2  dydx D：0fyfxf1

(2)
D
(x+2y)dxdy D：x2+y2f1,  ym0, xm0

확인 중적분



108

다음누차적분의순서를 변경하라.

(1)
2

1

2y

y
 f (x, y)dxdy	 (2)

1
2

0

1-y2

y
 f (x, y)dxdy

(3)
1

0

3- 1-x2

1-x2
 f (x, y)dydx

연습 적분 순서의 변경 (강의편 p. 239 참조)



109

다음누차적분의순서를 변경하라.

(1)
2

-1

2+y

y2
 f (x, y)dxdy	 (2)

2

0

3-x

x2

4

 f (x, y)dydx

(3)
1

0

  x  

x-x2
  f (x, y)dydx

확인 적분 순서의 변경



110

다음누차적분을특별한방법으로계산하라.

(1)
p
2

0

p
2

x

cos  y
y

  dydx	 (2)
1

1
2

1
y

1
xexy  dxdy

연습 누차적분의 요령 (강의편 p. 240 참조)



111

다음누차적분을특별한방법으로계산하라.

(1)
p
4

0

p
4

x
 tan(y2)dydx	 (2)

1

0

1

  y  
x3+1  dxdy

확인 누차적분의 요령



112

다음중적분을 계산하라.

(1)
D

a2-x2-y2

a2+x2+y2   dxdy D：x2+y2fa2, ym0 (a는양의정수)

(2)
D

y2dxdy D：x2+y2fax (a는양의정수)

연습 중적분의 변수 변환 (강의편 p. 245 참조)



113

다음중적분을 계산하라.

(1)
D

1

x2+y2   dxdy D：a2fx2+y2f4a2, 0fxfa

(2)
D

x2+y2  dxdy D：xm0, ym0, x2+y2fa2, x2+y2max

확인 중적분의 변수 변환



114

다음중적분을계산하라.

(1)
D
(2x+3y)exdxdy D：0f2x+3yf1, -1f3x+5yf1

(2)
D

1

x
dxdy D：

x
a

+
y
b
f1, xm0, ym0

연습 중적분의 변수 변환 (강의편 p. 245, 255 참조)



115

다음중적분을구하라.

(1)
D
(x-2y)sin(2x+y)dxdy D：

0fx-2yf
p
2

0f2x+yf
p
2

(2)
D
xy2dxdy D：x2

a2+
y2

b2f1, xm0, ym0

확인 중적분의 변수 변환



116

구x2+y2+z2fa2와원기둥x2+y2fax의공유부분의부피V를 구하라.

연습 부피(입체의공유) (강의편 p. 245 참조)



117

원기둥x2+y2fa2, y2+z2fa2, z2+x2fa2의공통부분의부피V를 구하라.

확인 부피(입체의 공유)



118

다음중적분을이상적분으로계산하라.

(1)
D

x+y
x2+y2   dxdy D：0fyfxf1

(2)
D

1

1-x-y
  dxdy D：xm0, ym0, x+yf1

연습 이상적분 (강의편 p. 258 참조)



119

다음중적분을 이상적분으로계산하라.

(1)
D

x+y

x2+y2   dxdy D：0fyfxf1

(2)
D

1

x2-y2   dxdy D：0fyfxf1

확인 이상적분



120

다음중적분을 무한적분으로계산하라.

(1)
D

e-x-y  dxdy D：0fx, 0fy

(2)
D

1
x(x2+y2)

  dxdy D：1fx, 0fyfx

연습 무한적분 (강의편p. 260참조)



121

다음중적분을무한적분으로계산하라.

(1)
D

xye-x2-y2

  dxdy D：0fx, 0fy

(2)
D

1
x2+y4   dxdy D：1fy, 0fxfy2

확인 무한적분



122

다음삼중적분을계산하라

(1)
D

ex+y+zdxdydz D：xm0, ym0, zm0, x+y+zf1

(2)
D

xyzdxdydz D：0fxfyfzf1

연습 삼중 적분 (강의편 p. 266 참조)



123

다음삼중적분을계산하라.

(1)
D

sin(x+y+z)dxdydz D：xm0, ym0, zm0, x+y+zf
p
2

(2)
D

1
(x+y+z+1)3 dxdydz D：0fzfyfxf1

확인 삼중 적분



124

xyz공간중영역D：
x2

a2+
y2

b2 +
z2

c2f1, xm0, ym0, zm0의부피를구하라.

연습 삼중 적분과 부피 (강의편 p. 268 참조)



125

xyz 공간중영역D：   x +   y +   zf   a , xm0, ym0, zm0의부피를구하라.

확인 삼중 적분과 부피



126

(1) 곡면z=xy의x2+y2fa2(al0)에있는 부분의면적S를 구하라.

(2) 곡면x2+y2+z2=a2의x2+y2fax(al0)에있는부분의면적S를구하라.

연습 곡면적 (강의편 p. 273 참조)



127

(1) 곡면z=tan-1  
y
x
의xm0, ym0, x2+y2f1을 만족하는부분의면적S를구하라.

(2) 곡면z2=4ax의x2+y2fax(al0)에있는 부분의면적S를 구하라.

확인 곡면적



128

(1) lim  log2  x=3을 e-d 논법으로나타내라.

(2) f(x)=x3+2x가 x=1에서 연속임을 e-d 논법으로나타내라.
x→8

연습 함수의 극한과 연속 (강의편 p. 281, 287, 295 참조)



129

(1) lim  sin  x=
  3
2

을 e-d 논법으로나타내라.

(2) f(x)=x2+2x가 x=1에서 연속임을 e-d 논법으로나타내라.

x→
p
3

확인 함수의 극한과 연속
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(1) an=
n3-2
2n3+1

일때 lim  an=
1
2
을 e-N 논법으로나타내라.

(2) an=n( n2+1-n)일때 lim  an=
1
2
을 e-N 논법으로나타내라.

n→∞

n→∞

연습 수열의 극한 (강의편 p. 293 참조)
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(1) an=
2n+1

3•2n-1
일때 lim  an=

1
3
을 e-N 논법으로나타내라.

(2) an= n2+2n-n일때 lim  an=1을 e-N 논법으로나타내라.

n→∞

n→∞

확인 수열의 극한
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lim  an=a일때다음이 성립함을 e-N 논법으로나타내라.
n→∞

lim  
a1+2a2+…+nan

1+2+…+n
=a

n→∞

연습 e-N 논법의 응용 (강의편 p. 297, 299참조)
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lim  an=a, lim  bn=b일때다음이성립함을나타내라.
n→∞ n→∞

(1) lim  (an+bn)=a+b	 (2) lim  anbn=ab
n→∞ n→∞

확인 e-N 논법의 응용
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